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Julio –Septiembre 2012 

3er. Parcial de Matemáticas III. Tipo A (35%) ¡Justifique todas sus respuestas! 

1. (9 puntos) Con el producto interno usual para 3  

a)  Aplique el proceso de Gram-Schmidt al conjunto       0,0,1,1,0,1,1,2,2   de 3 para 

hallar una base ortonormal de 3 . 

b) Sea   1,2,2  genH . Exhiba una base ortonormal de 
H . 

c) Halle la proyección de  1,1,1v  sobre H. 

Solución: 

a)    391441.1222.21 v  





















3
1

3
2
3

2

1

1
1

v

v
u  



























































































































3
2

3
2

3
1

1

2

2

3

1

3

3

1

0

1

1

2

2

3

1

1

2

2

3

1
,

1

0

1

1

0

1

, 1122

'

2 uuvvv  

'

22

'

2 11
9

9

9

4

9

4

9

1
vuv   


























































































































































































































9
4
9

2
9

4

9
2

9
2

9
2

9
4

9
1

9
41

2

2

1

3

1

3

1

1

2

2

3

1

3

2

0

0

1

2

2

1

3

1

2

2

1

3

1
,

0

0

1

1

2

2

3

1

1

2

2

3

1
,

0

0

1

0

0

1

,, 2231133

'

3 uuvuuvvv

 























3
2
3

1
3

2

3

2

9

6

81

36

81

16

81

4

81

16
3

'

3 uv  



b) 





























































3
2
3

1
3

2

,

3
2

3
2

3
1

genH  

c) 






































































1

2

2

9

1

1

2

2

3

1

1

2

2

3

1
,

1

1

1

,Pr 11 uuvvoyH  

 

2. (9 puntos) Sea 
2

2: PT una transformación lineal definida por: 
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a) Halle AT, la matriz de la transformación asociada a la base canónica de P2.  

b) Halle una base para el núcleo de T, y la nulidad de T.  

c) Halle una base para la imagen de T, y el rango de T. 

Solución:  

a) 
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3. (9 puntos) Sea 
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a) Halle los autovalores de A.  

b) Halle los autovectores asociados a los autovalores de A.  



c) De ser posible, encuentre D y B tal que ABBD 1 . 

Solución:  

a)        222
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b) Para λ = 3. 
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Para λ = 2.  
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c) 
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4. (8 puntos) Sea 2

3: PT  , tal que       bcxcbaxbacbaT  22
 

a) Halle la matriz de la transformación, AT,  asociada a la base canónica. 

b) Halle los autovalores de AT. 

c) Halle la norma de los elementos de la imagen de T, usando que    
1

0

, dxxqxpqp    

Solución: 

a) 
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Universidad Simón Bolivar                                                      Nombre:___________________________ 
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3er. Parcial de Matemáticas III. Tipo B (35%) ¡Justifique todas sus respuestas! 

1. (9 puntos) Dado el producto interno para polinomios en P2,    
1

0

, dxxqxxpqp   

a) Si  2, xxgenH  , halle una base ortonormal para H . 

b) Halle x . 

c) Halle los valores de k, para que   xkxxp  2
sea ortogonal a   3xq . 

Solución: 

a) 
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2. (9 puntos) Sea 3

22: MT una transformación lineal definida por: 
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a) Halle la matriz asociada a la transformación en la base canónica.  

b) Halle una base para el núcleo de T, y la nulidad de T.  

c) Halle una base para la imagen de T, y el rango de T. 



Solución: 

a) 
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c)   3,
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3. (9 puntos) Sea 
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A  

a) Halle los autovalores de A.  

b) Halle los autovectores asociados a los autovalores de A.  

c) De ser posible, encuentre D y B tal que ABBD 1 . 

Solución: 

a)    162646820
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b) Para λ=16. 
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Para λ = 2. 
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4. (8 puntos) Sea 
3

2: PT , tal que  
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a) Halle la matriz de la transformación, AT,  asociada a la base canónica. 

b) Halle los autovalores de AT. 

c) Halle una base ortonormal del núcleo de T.   

Solución: 

a) 
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